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Série N° 1 : Nombres réels, Topologie de R (2°™®partie)

Exercice 1
Soit A une partie non vide de R. On pose

(—A) = {—x/x € A}.

Montrer que :

1. Si A est majorée, (—A) est minorée et on a : inf(—A) = —sup(A).
2. Si A est minorée, (—A) est majorée et on a : sup(—A) = —inf(A)
Exercice 2

Soient A et B deux parties non vides de R.
Montrer que :

1. Si A et B sont majorées, AU B est majorée et
sup(A U B) = sup(sup A, sup B)
2. Si A et B sont minorée, A U B est minorées et
inf(A UB) = inf(inf A, inf B)

Exercice 3
Soient A et B deux parties de R.
Montrer que :

1. OnaACBiECE}etACB.
2. A=R\ACet A = R\ A
Exercice 4

Soient A et B deux parties de R.
Montrer que :

1. AUB= AUB.

2. AN B C AN B. En général, I'inclusion est stricte.
3. ANB=ANB.
4. AUB> AUB. En général, I'inclusion est stricte.

Exercice 5
Soit A une partie de R.

1. Montrer que la partie A est fermée si, et seulement si, FrA C A.

2. Montrer que la partie A est ouverte si, et seulement si, A N FrA = (.




